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SEMINAR ON CONBENSTY TENis SEMIIATTENESTEECS)ent Distributifs

DATE M D Y

NAME (S) Morike Kamara (Darmstadt). | July 1 77

TOPIC ° Treillis continus et treillis complétement distributifs.

REFERENCE : voir & la page 3.

Dans un tretllis continu T on appelle élément copremier, un élément

p tel que psvvu tmplique p<u ou pgv. On dit que f admet assez
d’éléments copremiers , si tout &lément de T est §upremum/d‘éléments
copremiers . Soit I l’intervalle-unité ; on désigne par (CLN SUP)(T,I)
l’ensemble des morphismes de T dans I préservant Zeé infs et les sups
quelconques. 7°P GQénote le treillis mimi de 1°ordre oppoéé de T ;

le treillis T est dit bicontinu st T et 7P sont continus.

Il s’agit ci-dessous de démontrer le .

Théoréme : Dans un treillis continu T les conditions suivantes sont
équivalentes

(1) T a assez d’éléments copremieis
(2) T est complétemeﬁt distributif
(3) L°ensemble (CLNSUP)(T, I) sépave
(4) T peut etre pZonge dans une puﬁssance de I; ce pZongeméﬁt
‘préserve les sup et les inf queZconques
. (5) T est bicontinu et T est distributif

(6) T°P est continu et T est distributif .

Démonstration : (1)=(2).Pour un treillis complet T la distributivité

compléte est équivalente ad
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/\(V(aij/jEJ)/ieI) = V(/\(ai Lh:/ieI)J P I+, Vaij ET, 1el,jed; mais
dans cette égalité une direction est évidente 4 savoir : le membre
de droite est toujours 4 celui de gauche . Done la distributivité
complete est équivalente é
ﬁ«VVaij/jeJ)/iéI)~S VYA(aiyi/ieI)I?:I*U),VbijeT,iEI,_jeJ.SoitAdonc
un élément copremier p tel qﬁe p<g/VVYaij/jéJ)/iéI) 3 cela entraine
que p<:/Yaij/jeJ) pour tout i€I,ce qui a pour conséquence,d’aprés

la définition dek qu’il existe jz,...,jn tel que pg aij‘J"'\uij 3
1 n

mats du f&it que p est copremier i1l doit exister un jk dgns {jl,...,jn}
tel que p saijk ;s posons jk =:Y¥Y7. On a dqnc que pour tout iel ,il
existe %i et pg aijk sceet entratne que pg./Vaﬂ¢i/ieI); en étendant 4
toutes les fonctions de choix P:I%J on obtient ps\kA(ai¢i/i6I)/%:I4U),
‘VaijtiT, 1€l, j€J. Enfin , comme %es éléments copremiers'engendrent z
on en déduit l’inégalité de la dﬁétributivité compléte.

(2)=(3) ef. LAWSON(C3J,theorem 6 .

(3)=(4) clair .

(4)=(5) "

(5)=(6) ¥ .

(6)—1) ecf. HOFMAN—LAWSON[27;proposition 3.7.

CoroZZa%re (PUDLEK—TBMAC5J) : Dans un treillis algébrique T les
conditions suivantes sont équivalenteé

(1) T-est complétement distributif

(2) Tout é&lément compact de T est supremum d’un nombre fini d°éléments

copremiers.

Remarque:La notion de "bicontinuité" a &té définie par Mislove 4 de

la maniére suivante 7 et T°P sont continus et les topologies de

Lawson ,respectiveé ,cofncident. Mazs st T est_distributif g La

continuité de T et T°P implique que les deux topologies'sont identiques

(Mislove) . .
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