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SEMINAR ON CONTINUITY IN SEMILATTICES (SOS) 

NAME(S) Movike Kamara (Darmstadt) 
DATE M D 
July 77 

TOPIC ' oontinus et treillis oompletement d-Cstributifs. 

REFERENCE : voir d la page S. 

Dans un treillis oontinu T on appelle element oopremier^ un element 

p tel que p^V\/u implique p^u ou p^v. On dit que T admet assez 

d''elements oopremiers ^ si tout element de T est supremurjt'd'elements 

copremiers . Soit I l'intervalle-unit^ ^ on desighe par (CLf) SUP) (T^I) 

l'ensemble des morphismes de T dans I preservant les infs et les sups 

quelconques, denote le treillis mUni de I'ordre opposS de T ; 

le treillis T est dit bicontinu si T et sont oontinus. 

Il s''agit oi^dessous de demontrer le. 

Theoreme Dans un treillis oontinu T les conditions suivantes sont 

equivatentes 

(1) T a assez d'elements oopremiers 

(2) T est oompletement distributif 

(Z) L'ensemble (CLO SUP) (T^I) sipare 

(4) T peut dtre plonge dans une puissance de I; oe plongement 

preserve les sup et les inf quelconques 

• (5) T est bicontinu et T est distributif 

(6) est oontinu et T est distributif . 
• 

Demonstration : (1 )=t>(2) .Four un treillis complet T la distributivite 

complete est equivalents a . . 

West Germany: 

England: 

USA: 

TH Darmstadt (Gierz, Keimel) 
U. Tubingen (Mislove, Visit.) 

U. Oxford (Scott) 

U. California, Riverside (Stralka) 
LSU Baton Rouge (Lawson) 
Tulane U., New Orleans (Hofmann, Mislove) 
U. Tennessee, Knoxville (Carruth, Crawley) 
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/\(V(a^^ljeJ)l'Cel) = \/( Af iel)} : I-*Jj mai-s 

dans oette tgal-ite une direction est evidente a savoir : le memhre 

de droite est toujours oelui de gauche . Done la distributivite 

complete est equivalente a 

I i^I) V( A(a^ ^1 iel )j ^ jie.lj je.J,Soit done 

un element copremier p tel que p<iiA(V(a . .jje-j) liei) ^ cela^ entraine 
. - . J . que pour tout i^I^ce qui a pour consequence ̂  d''apres 

la definition de qu''il existe tel que p< a . . v . . . v/a . . : 
n 

mais du fait que p est copremier.il doit exister un dans 

tel que p ; posons =: ^i. On a done que pour tout ie.1 ^il 
Tc 

existe ^i et p^ a^j ,ceci entratne que p^ /V ie.1) j en etendani a 
"k 

toutes tes fonctions de choix on obtient p^\/(A(a^^^/iel) I ^:I-9J) ̂  

i^Ij gej. Enfin j comme les elements copremiers engendrent T 

on en deduit I'inegalite de la distributivite complete. 

(Sj^sspCS) of. LAWSONCSJJ theorem 6 . 

(3)=3/{4) clair . 

(4)^(5) " 

(6)=^6) " 

(5)=ifl) cf. HOFMAE-LAWSONC2J^proposition 2.7. 

Corollaire (PUDLAK-TUMA CSJ) : Dans un treillis alg^brique T les 

conditions suivantes sont ^quivalentes 

(1) T est completement distributif 

(2) Tout element compact de T est supremum d''un nombre fini d'Elements 

copremiers. 

Remarque:La notion de "bicontinuiti" a ete definie par Mislove 4 de 

la maniere suivante : T et sont continue et les topologies de 

Lawson ^ respectives ^coincident. Mais si T est, distributif j la 

continuity de T et implique que les deux topologies sont identiques 

(Mislove) . 
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